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Exercicio 1 Considere
a). Desejamos calcular a integral u=1+z"
4 2
/ / ydrdy e observe que
0 JVirae du = 5z'dx
Para isto, observe que o dominio de integragdo € o
conjunto e além disto,
VYo <2
Q:
0<y<4 r=0=>u=1
cujo desenho € esbocado na figura abairo 9 33
xr = u =
YA
Ou seja,
4
/4/2 ydrdy 2 2tdx
o JygVv1i+a® 0 2v1+ b
B /33 du
. 10V
0 5 33
= E\/ﬂ 1
De acordo com esta figura, podemos perceber que o
conjunto 0 também pode ser descrito da seguinte 1
forma =: ( /33 _ 1)
0<z<2
Q:
0<y<a? H

Portanto
/4/2 ydx dy _/2/”32 ydydx
o JygV1+a® 0oJo V1+ad

ZE2
dx
0

2 /2
:/0 21 + z°
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2
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b). Desejamos agora calcular a seguinte integral

iterada
2 8 /.
//e(Tx/?)dydx
0 Ja3

Observe, no entanto, que o dominio de integral € o
conjunto



cujo esbogco € da na sequinte figura

yA
8
/.y::x3
Q
v
/|
ol 2 T

Observando a figura podemos perceber que o
conjunto ) também pode ser descrito por

O0<z<yy

0<y<38

Com isto, seque-se que

// 2 dydm—// 31ﬁ dzx dy
" e
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Exercicio 2 Realizando um esboco do sdlido em
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questdo, obtemos a sequinte figura
Z A

2

<<y

1

X

Observando esta figura podemos deduzir que o sélido
Q pode ser descrito por

0<x<1
Q: 0<y<l-—=z
1<z2<2—2x—y

Ou seja

1 pl—zxz p2—z—y
///Bzdxdydz:// / 3zdzdydr
Q 0o Jo 1
1-z 2—z—y
// 3 22 dy dx
3 1 11—z 9
= - 2—x— -1
2/0/0 [( x—y) }dydaj

// 224 2zy—4x4y° f4y+3)dydz

11—z
dx
0

_ 3 ' 2 2 y* 2
== r y+ay” —dry+—5—2y"+3y




Exercicio 3 Realizando um esbo¢o deste sdlido,

obtemos a sequinte figura

Az

Uma parametrizacao possivel para esta superficie €

dada por
x(u,v) =u
o:{ ylu,v) =0 cul 40P <1
—_———
Q

z(u,v) = Vu? + v?

e disto, temos que

99 _ (1.0,
8u ’ ’\/u2+'02

97 _ (1,2
ov =" Va2

@Xai— —u v 1
ou’” O \VuZ+02 Vi + o2

Portanto,

//U (x2+y2)d5://Q (u? +v?) V2du dv

27 1
= \/5/ / r2rdr do
o Jo
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Exercicio 4 Esocando a superficie em questdo
temos a sequinte figura

z=1—-2"—-y

<Y

X

Uma possivel parametrizacdo para a fronteira desta

superficie é dada por

x(t) = cost

Observe, porém, que o corresponde ao interior da
curva I' e, pelo Teorema de Stokes, seque-se que

Il

rotFondS:/FodF

r

_ /%F(F(t)) T (t)dt
0

27
:/ F(cost,sent,0) - (—sent, cost,0) dt
0



2m
//rotF-ndS’:/ (sent 4 3cost,2cost —sent,
o 0

cos t sen? t) - (—sent, cost,0)dt

27
= / (—sen2 t — 3sentcost + 2cos’t
0

—sentcost)dt

27
= / (—sen2 t—4sen t cos t+2 cos? t) dt
0

Exercicio 5 Desenhando o sdlido

obtemos a sequinte figura

em questao

N2

X

e dela seque-se que o interior da superficie em questao
€ dado por

0<z<x+2

0<a2?+y?<1

Usando o Teorema de Divergéncia de Gauss
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temos que

//F~nd$’:/// divF dx dydz
o Q
:/// (4x3+0+4my2) dx dy dz
Q
:///4x(m2+y2)dxdydz
Q

Usando coordenada cilindricas, o conjunto ) pode ser
descrito da seguinte maneira

0<z<rcosf+2

e temos com isto, que

2w pl prcos04+2
//F«ndS:/ / / 47 cos Orrdz dr do
o 0 o Jo
o 1 rcos 0+2
= / / 4r* cos B 2
0 0

dr db
27 1
= / / (47“5 cos? 0 + 8r cos 9) dr df
o Jo

0

1
do
0

27
:/ <2cos20+80030> do
0 3 5

2w

3

27 6 5
2 8
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