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Exercicio 1 Desejamos calcular a integral e, disto seque-se que
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Para isto, considere a sequinte mudanca de varidveis 74
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1 |
$ o <P )
v=y y=v

Exercicio 2

cujo jacobiano ¢ dado por a). Desejamos calcular a integral
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Para isto, observe que o dominio de integra¢ao
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cujo grdfico pode ser esbogado da seguinte
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Observe porém, que o conjunto ) pode também
ser descrito da sequinte maneira
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0<y<2
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Ou seja,
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b). Desejamos agora, calcular a sequinte integral

/ / senydydz
0 Jzx Yy

De modo semelhante ao que foi feito no item
anterior, observe que o dominio de integracao
€ o conjunto
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cujo esbogo € dado pela sequinte figura
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Observe que o conjunto ) pode também ser
descrito na forma

0<z<y
Q:
0<y<m
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Assim,
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Exercicio 3 FEsbocando o sélido em questao, temos
a sequinte figura

A /3 sa

>

/_n{/ 71 >
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donde seque-se que o volume procurado € dado por

v-/ /Q f(a,y)do dy

onde Q € o conjunto dos pontos (x,y) tais que
x2+y2§1 comx>0ey>0e

flz,y) =y

Usando coordenadas polares, tome

x =rcosf
y = rsenf
cujo jacobiano é
[l =r



e, neste sistema de coordenadas, o conjunto 2
torna-se
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Exercicio 4 Esbocando o sdolido descrito  no
problema, obtemos a sequinte figura
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seque-se portanto, que o volume V deste solido € dado

por
v-/ /Q f(@,y)da dy
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onde §) € o conjuntos dos pontos (x,y) tais que

cujo jacobiano é

2?2 49% <4

flz,y) = 24/64 — 422 — 492

=24/4(16 — 22 — y?)
=44/16 — 22 — 32

Usando coordenadas polares, tome

x =rcosf
y =rsenf
|| =r

e, neste sistema de coordenadas, o conjunto £}

torna-se
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Exercicio 5 Observe que a lamina que tem a forma
da regido no primeiro quadrante, do disco x> +1y* <1
possui o sequinte esbogo

§ 4

Sendo a densidade dessa ldimina em cada ponto (x,y)
diretamente proporcional o distancia deste ponto a
origem, ou Seja

5z, y) = ky/22 + 12

sua massa serd dada por

M = //Qé(x7y)dxdy

Usando coordenadas polares, ou seja

x =rcosf
y =rsend
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o conjunto ), neste sistema de coordenadas, torna-se
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E, o centro de massa, serd (x.,y.) onde
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concluimos, com isto, que o centro de massa da

3 3
lamina dada é o ponto | —, — ). |
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