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Problema 1 Um campo escalar ¢ que nunca € zero possui as sequintes propriedades

IVl = 4¢ e div(pVp) = 10¢

Jli

onde S € a superficie de uma esfera unitdria com centro na oriegem e g—i ¢ a derivada
direcional de @ na direcao do vetor n normal unitdrio exterior a S.

Calcule a integral de superficie

Problema 2 Sejam f e g campos escalares de classe C* sobre um conjunto aberto S do
plano. Seja R uma regido contida em S, cuja fronteira é uma curva v continua por partes.
Prove as sequintes identidades

a). j{ Ly = //Vdi:Udy, onde V?g = 29 + giyé’.

b). ff gy = / (fV2 + Vf - Vg) drdy.

Problema 3 Uma esfera estd inscrita num cilindro circular reto. A esfera € cortada por
dois planos paralelos perpendiculares ao eixo do cilindro. Mostre que a porcao da esfera e
do cilindro que estd entre os planos possuem dreas iguais.

Problema 4 Calcule o fluxo para fora, do campo vetorial
zi+yj + 2k

F(z,y,2) = (x2 +y? + 22)%

através do elipsdide 4% + 9y? + 62° = 36.

Problema 5 Calcule j[F ~dr onde F(x,y,z) = :vyZJr yzj'+ zzk e C € o triangulo com

vértices (1,0,0),(0,1,0) e (0,0,1) orientado no sentido anti-hordrio quando visto de cima.

Boa sorte!



