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Exerćıcio 1
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b). Observe que

B = lim
x→0

√
1 + x−

√
1− x

x

= lim
x→0

1

2
√
1 + x

+
1

2
√
1− x

1

= lim
x→0

1

2
√
1 + x

+
1

2
√
1− x

= 1

�

Exerćıcio 2 Sabe-se que

√
x+
√
y = 3

Derivando implicitamente esta equação em relação a
x, tem-se
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Ou seja,
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= −
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Voltando à equação dada no problema e substituindo
x = 4, obtem-se
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y = 3⇒ y = 1

Portanto
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Exerćıcio 3 Considere V (h) o volume de água
dentro do cilindro quando a coluna de água possui
altura h. Segue-se que

V (h) = 25πh

Portanto,
dV

dt
= 25π

dh

dt
Como é a água é colocada dentro do cilindro a uma
taxa de 25m3/h, segue-se que

dV

dt
= 25m3/h

Assim, tem-se

25 = 25π
dh

dt
⇒

dh

dt
=

1

π
m/h

Como o tanque possui 10m de altura segue-se que
levara 10π horas para enchê-lo totalmente. �

Exerćıcio 4 Sendo
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segue-se que
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Para encontrar os candidatos a extremos de f é
necessário resolver a seguinte equação

f ′(x) = 0⇒
4
(
−x2 + 4

)
(x2 + 4)

2 = 0

Donde segue-se que x = 2 ou x = −2 são os únicos
candidatos a extremos de f . Para classificá-los é
necessário avaliar o sinal de f ′′ em cada um destes
valores, ou seja

f ′′(2) = −128

83
< 0

f ′′(−2) = 128

83
> 0

Assim, pode-se concluir que x = 2 é um ponto de
máximo local (e global) e x = −2 é ponto de mı́nimo
local (e global) da função f . �

Exerćıcio 5 Um ponto sobre a curva y = x2 + x
possui coordenadas

P = (a, a2 + a)

e, a distância de P ao ponto Q = (7, 0) é dada por

d =

√
(7− a)2 + (a2 + a− 0)

2

=
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49− 14a+ a2 + a4 + 2a3 + a2

=
√
a4 + 2a3 + 2a2 − 14a+ 49

Para minimizar a distância d, é suficiente minimizar
a função

f(a) = a4 + 2a3 + 2a2 − 14a+ 49

Observe que

f ′(a) = 4a3 + 6a2 + 4a− 14

f ′′(a) = 12a2 + 12a+ 4

Assim, os candidados a extremo de f são soluções da
equação

f ′(a) = 0⇒
4a3 + 6a2 + 4a− 14 = 0

Ou seja, a = 1 é o único candidato real a extremo de
f . Observe agora que

f ′′(1) = 28 > 0

Logo, a = 1 é um ponto de mı́nimo da função f.
Portanto P = (1, 2) é o ponto sobre a curva y = x2+x
que está mais próximo do ponto Q = (7, 0). �


